2.4. Reescrita de fragdes com raizes (racionalizacao)

Giuliano Boava



Problema a ser resolvido

Reescrever fragdes sem utilizar raizes no denominador ou no numerador.



Problema a ser resolvido

Reescrever fragdes sem utilizar raizes no denominador ou no numerador.

Exemplo
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» Reescreva a fragao % com um denominador sem raiz (este processo €

chamado de racionalizagdo do denominador).



Problema a ser resolvido

Reescrever fragdes sem utilizar raizes no denominador ou no numerador.

Exemplo
.2 , . .
» Reescreva a fragao % com um denominador sem raiz (este processo €

chamado de racionalizagdo do denominador).

. V5-2 . ,
» Reescreva a fragdo ———— com um numerador sem raiz (este processo €
chamado de racionalizagao do numerador).



Reescrita de fracoes com raizes

Propriedades uteis (x > 0):



Reescrita de fracoes com raizes

Propriedades uteis (x > 0):
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Reescrita de fracoes com raizes

Propriedades uteis (x > 0):
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Propriedades uteis (x > 0):

» VXX =X



Reescrita de fracoes com raizes

Propriedades uteis (x > 0):
» VXX =X
- Ix



Reescrita de fracoes com raizes

Propriedades uteis (x > 0):
» VXX =X
> /X Vx2



Reescrita de fracoes com raizes

Propriedades uteis (x > 0):
» VXX =X
» Ix-Vx2=x3=x.



Reescrita de fracoes com raizes

Propriedades uteis (x > 0):
» VXX =X
» Ix-Vx2=x3=x.



Reescrita de fracoes com raizes

Propriedades Uteis (x > 0): » Vx4 Vx
> VXX = X.
» Ix-Vx2=Vx3=x.



Reescrita de fracoes com raizes

Propriedades Uteis (x > 0): » Vx4 VxTT = Vx5 = x.
> VXX =X
» Ux-Vx2=Vx3=x.



Reescrita de fracoes com raizes

Propriedades Uteis (x > 0): » Vx4 VxTT = Vx5 = x.
> VXX = X.
» Ix-Vx2=vx3=x. > V/xk



Reescrita de fracoes com raizes

Propriedades Uteis (x > 0): » Vx4 VxTT = Vx5 = x.
» VXX =X
» Ix-Vx2=Vx3 = x. > V/xk . /xn—k



Reescrita de fracoes com raizes

Propriedades Uteis (x > 0): » Vx4 VxTT = Vx5 = x.
> VXX =X
» Ix-Vx2=Vx3=x. > Vxk.Vxn—k = J/xn = x.



Reescrita de fracoes com raizes

Propriedades Uteis (x > 0): » Vx4 VxTT = Vx5 = x.
> VXX = X.
» Ix-Vx2=Vx3=x. > Vxk.Vxn—k = J/xn = x.

Como aplicar as fragées?



Reescrita de fracoes com raizes

Propriedades Uteis (x > 0): » Vx4 VxTT = Vx5 = x.
> VXX = X.
» Ix-Vx2=Vx3=x. > Vxk.Vxn—k = J/xn = x.

Como aplicar as fragées?

>

L



Reescrita de fracoes com raizes

Propriedades uteis (x > 0):
> \/7( X = X.
» Ix-Vx2=x3=x.

Como aplicar as fragées?
2.7
» —

2_
V3 V3.7

» Vx4 VxT = Vx15 = x.

> Vxk.V/xn—k = /x" = x.



Reescrita de fracoes com raizes

Propriedades Uteis (x > 0): » Vx4 VxTT = Vx5 = x.
> VXX = X.
» Ix-Vx2=Vx3=x. > Vxk.Vxn—k = J/xn = x.

Como aplicar as fragées?
o2 27 2.3
V3 V3.7 V3.3




Reescrita de fracoes com raizes

Propriedades Uteis (x > 0): » Vx4 VxTT = Vx5 = x.
> VXX = X.
» Ix-Vx2=Vx3=x. > Vxk.Vxn—k = J/xn = x.

Como aplicar as fragées?
o2 27 2.v3 2V3
V3 V3.7 V3.3 3




Reescrita de fracoes com raizes
Propriedades uteis (x > 0):
> \/7( X = X.
» Ix-Vx2=Vx3=x.

Como aplicar as fragées?

2 2.7 2./3 28

V37 V3.3 3

ol

> 15/X4 . 15/X11 _ 15 X15 — X,

> Vxk.V/xn—k = /x" = x.



Reescrita de fracoes com raizes

Propriedades uteis (x > 0):

> VX /X=X
» Ix-Vx2=vx3=x.

Como aplicar as fragées?

2 27 23 2/3
V3 V3.7 V3.3 3
V5 V5.7

5

» Vx4 VxT = Vx15 = x.

> Vxk.V/xn—k = /x" = x.



Reescrita de fracoes com raizes

Propriedades Uteis (x > 0): » Vx4 VUxiT= %
> VXX =X

» Ix-Vx2=vx3=x.

x15 = x.

> Vxk . Vxn—k = {/xn = x.
Como aplicar as fragées?

2.7 2.3 _2/3




Reescrita de fracoes com raizes

Propriedades uteis (x > 0):

> 0): » Vx4 Vx1T = Vx™5 = x.
> VX /X=X

» Ix-Vx2=Vx3=x. > V/xk . /xn—k = J/xn = x.

Como aplicar as fragées?

2.7 2.3 _2/3




Reescrita de fracoes com raizes
Propriedades Uteis (x > 0): » Vx4 N/ = ¥/xT5 = x.
> VXX =X

» Ix-Vx2=Vx3=x. > V/xk . /xn—k = J/xn = x.

Como aplicar as fragées?
2.7




Reescrita de fracoes com raizes

Propriedades uteis (x > 0):

> 15/X4' 15/X11 _ 15 X15 — X,
> VX /X=X

» Ix-Vx2=Vx3=x. > V/xk . /xn—k = J/xn = x.
Como aplicar as fragées?
2.7




Reescrita de fracoes com raizes

Propriedades uteis (x > 0):

> 15/X4 . 15/X11 _ 15 X15 — X,
> VXX = X.
» Ix-Vx2=Vx3=x. > V/xk . /xn—k = J/xn = x.

Como aplicar as fragées?

2 2.7 2.V3 _2/3
V3 V3.7 V3.y3 3
V6 _ V57 U5-VE2 5t
5 5.7 5.952 5352 Y25
1 1



Reescrita de fracoes com raizes

Propriedades uteis (x > 0):

> 15/X4' 15/X11 _ 15 X15 — X,
> VX /X=X

» Ix-Vx2=Vx3=x. > V/xk . /xn—k = J/xn = x.
Como aplicar as fragées?
2.7
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Propriedades uteis (x > 0):

> 15/X4' 15/X11 _ 15 X15 — X,
> VX /X=X

» Ix-Vx2=Vx3=x. > V/xk . /xn—k = J/xn = x.
Como aplicar as fragées?
2.7




Reescrita de fracoes com raizes

Propriedades uteis (x > 0):

> 15/X4' 15/X11 _ 15 X15 — X,
> VX /X=X

» Ix-Vx2=Vx3=x. > V/xk . /xn—k = J/xn = x.
Como aplicar as fragées?
2.7




Reescrita de fracoes com raizes

Propriedades Uteis (x > 0): » Vx4 Vx1T = Vx™5 = x.
> VXX =X
» Ix-Vx2=Vx3=x. > Vxk.Vxn—k = J/xn = x.
Como aplicar as fragées?
2 27 2.3 23
V3 V3.7 V3.3 3




Reescrita de fracoes com raizes

Propriedades Uteis (x > 0): » Vx4 Vx1T = Vx™5 = x.
> VXX =X
» Ix-Vx2=Vx3=x. > Vxk.Vxn—k = J/xn = x.
Como aplicar as fragées?
2 27 2.3 23
V3 V3.7 V3.3 3




Reescrita de fracoes com raizes

Propriedades Uteis (x > 0): » Vx4 Vx1T = Vx™5 = x.
> VXX =X
» Ix-Vx2=Vx3=x. > Vxk.Vxn—k = J/xn = x.
Como aplicar as fragées?
2 _ 27 2.3 _2/3
V3 V3.2 V3.3 3

1516_1\5/27:1524~?_1524-15211: )

11 1
> 161/15 ~ 24/15 _ 24715 7




Reescrita de fracoes com raizes

Propriedades Uteis (x > 0): » Vx4 Vx1T = Vx™5 = x.
> VXX =X
» Ix-Vx2=Vx3=x. > Vxk.Vxn—k = J/xn = x.
Como aplicar as fragées?
2 _ 27 2.3 _2/3
V3 V3.2 V3.3 3

1 1 1.7 1. Vet Nert
Vie V2t Verr Vet Va2

1 1 1.7 1.211/15
> 161/156 ~ 24/15 _ 2a/15 7 _ 04/15 . o11/15




Reescrita de fracoes com raizes

Propriedades Uteis (x > 0): » Vx4 Vx1T = Vx™5 = x.
> VXX =X
» Ix-Vx2=Vx3=x. > Vxk.Vxn—k = J/xn = x.
Como aplicar as fragées?
2 27 2.3 23
V3 V3.7 V3.3 3

1 1 1.7 1. Vet Nert
Vie V2t Verr Vet Va2

1 1 1.2 1. 011/15 511/15
> 161/15 _ 24/15 _ 24/16 7 _ 04/15 o11/15 >




Reescrita de fracoes com raizes

Produtos notéaveis:



Reescrita de fracoes com raizes

Produtos notéaveis:
> (a—b)
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Produtos notéaveis:
» (a—b)-(a+b)



Reescrita de fracoes com raizes

Produtos notéaveis:
» (a—b)-(a+b)=a®— b2



Reescrita de fracoes com raizes

Produtos notaveis: » (a+ b)
» (a—b)-(a+b)=a®— b2



Reescrita de fracoes com raizes

Produtos notaveis: » (a+b)-(a—b)
» (a—b)-(a+b)=a®— b2



Reescrita de fracoes com raizes

Produtos notaveis: » (a+b)-(a—b)=a®— b?.
» (a—b)-(a+b)=a®— b2



Reescrita de fracoes com raizes

Produtos notaveis: » (a+b)-(a—b)=a®— b?.
_p. _ 22
» (a—b)-(a+b)=a —b-. - (a—b)



Reescrita de fracoes com raizes

Produtos notaveis: » (a+b)-(a—b)=a®— b?.
> (a_h). 22
(a=b)-(a+b)=a -b > (a—b)- (2 + ab+ b?)



Reescrita de fracoes com raizes

Produtos notaveis: » (a+b)-(a—b)=a®— b?.
-b)- b) = & — b°.
»(a-b)-(a+b)=a > (a—b). (2 +ab+b?) =& — b,



Reescrita de fracoes com raizes

Produtos notaveis: » (a+b)-(a—b)=a®— b?.
-b)- b) = & — b°.
»(a-b)-(a+b)=a > (a—b). (2 +ab+b?) =& — b,

Como aplicar as fragoes?



Reescrita de fracoes com raizes

Produtos notaveis: » (a+b)-(a—b) = a% — b
-b)- b) = & — b°.
(@-b)-(atb)=a > (a—b)- (@ +ab+b?) — & — b°,
Como aplicar as fragoes?

2
V5 -1

>




Reescrita de fracoes com raizes

Produtos notaveis: » (a+b)-(a—b) = a% — b
-b)- b) = & — b°.
(@-b)-(atb)=a > (a—b)- (@ +ab+b?) — & — b°,
Como aplicar as fragoes?

o2 27
VE—1  (VB5-1)-7




Reescrita de fracoes com raizes

Produtos notaveis: » (a+b)-(a—b)=a®— b?.
-b)- b) = & — b°.
»(a-b)-(a+b)=a > (a—b). (£ +ab+ ) — & — b,

Como aplicar as fragoes?
2 2.7 2.(vV/5+1)

T VB—1 (V1)1 (VB-1)-(vB+1)




Reescrita de fracoes com raizes

Produtos notaveis: » (a+b)-(a—b)=a®— b?.
-b)- b) = & — b°.
»(a-b)-(a+b)=a > (a—b). (£ +ab+ ) — & — b,

Como aplicar as fragoes?

2 2.7 2.(VB+1)  2(/5+1)

TVE 1 (VB-1)7 (V5-1)-(VB1) 51



Reescrita de fracoes com raizes

Produtos notaveis: » (a+b)-(a—b)=a®— b?.
-b)- b) = & — b°.
»(a-b)-(a+b)=a > (a—b). (£ +ab+ ) — & — b,

Como aplicar as fragoes?

2 2.7 2-(vVB+1)  2(v5+1) V5+1

TVB 1 (V1)o7 (VB-1)-(Bih) 51 2



Reescrita de fracoes com raizes

Produtos notaveis: » (a+b)-(a—b)=a®— b?.
-b)- b) = & — b°.
»(a-b)-(a+b)=a > (a—b). (£ +ab+ ) — & — b,

Como aplicar as fragoes?

.2 27 2.5+t 2(V5+1) V541
VE—1 (VE-1)7 (VB-1)-(v5+1) 51 2 7
o V3+V2

3



Reescrita de fracoes com raizes

Produtos notaveis: » (a+b)-(a—b)=a®— b?.
-b)- b) = & — b°.
»(a-b)-(a+b)=a > (a—b). (£ +ab+ ) — & — b,

Como aplicar as fragoes?

2 2.7 2-(vVB+1)  2(v5+1) V5+1

TVB 1 (V1)o7 (VB-1)-(Bih) 51 2

o V8+V2  (VB+v?2) 7
3~ 3.7




Reescrita de fracoes com raizes

Produtos notaveis: » (a+b)-(a—b)=a®— b?.
—b)-(a+b)=2a - b2
> (a-b)-(ath)=a > (a—b)- (R +ab+b?) = — b

Como aplicar as fragoes?

2 2.7 2-(vVB+1)  2(v5+1) V5+1

TVB 1 (V1)o7 (VB-1)-(Bih) 51 2
CV3+V2 (VB+v2)?  (VB+v2)-(VB-V2)

3 3-7 3. (vV3-2)




Reescrita de fracoes com raizes

Produtos notaveis: » (a+b)-(a—b)=a®— b?.
—b)-(a+b)=2a - b2
> (a-b)-(ath)=a > (a—b)- (R +ab+b?) = — b

Como aplicar as fragoes?

.2 27 2.5+t 2(V5+1) V541
VE—1 (V5-1)-7 (V5-1)-(v6+1) 5-1 2
CV3+v2 (VB+v2)-? (VB+V2) (VB-V2) 1

3 3.7 3.(V3-v2)  3(/3-2)



Reescrita de fracoes com raizes

Produtos notaveis: » (a+b)-(a—b)=a®— b?.
—b)-(a+b)=2a - b2
> (a-b)-(ath)=a > (a—b)- (R +ab+b?) = — b

Como aplicar as fragoes?

.2 27 2.5+t 2(V5+1) V541
VE—1 (V5-1)-7 (V5-1)-(v6+1) 5-1 2
CV3+v2 (VB+v2)-? (VB+V2) (VB-V2) 1
3 37 3.(3-V2)  3(+3-V2)
2




Reescrita de fracoes com raizes

Produtos notaveis: » (a+b)-(a—b)=a®— b?.
—b)-(a+b)=2a - b2
> (a-b)-(ath)=a > (a—b)- (R +ab+b?) = — b

Como aplicar as fragoes?

.2 27 2.5+t 2(V5+1) V541
VE—1 (VE-1)7 (VB-1)-(v5+1) 51 2 7
CV3+v2 (VB+v2)-? (VB+V2) (VB-V2) 1
3 37  3.(/-v2  3(+3-v2)
2 2.7

| 2 =

2-V3 (2-V3)-7?




Reescrita de fracoes com raizes

Produtos notaveis: » (a+b)-(a—b) = a% — b
—b)-(a+b)=2a - b2
> (a-b)-(ath)=a > (a—b). (£ +ab+ ) — & — b,

Como aplicar as fragoes?

.2 27 2.5+t 2(V5+1) V541
V-1 (V5-1)-7 (V5-1)-(v6+1) 5-1 — 2 °
CV8+V2  (VB+v2)-7 (VB+v2) (VB-V2) 1
3 37 T 3.(/3-V2 - 3(V3-+2)
2 2.7 2.(22 +2V3+(V3)?

| 2 = =

2-V3 (2-V8)-7 (2-V3)-(22+2V3+(V3)?)




Reescrita de fracoes com raizes

Produtos notaveis: » (a+b)-(a—b) = a% — b
—b)-(a+b)=2a - b2
> (a-b)-(ath)=a > (a—b). (£ +ab+ ) — & — b,

Como aplicar as fragoes?

.2 27 2.5+t 2(V5+1) V541
VE—1 (VE-1)7 (VB-1)-(v5+1) 51 2 7
CV8+V2  (VB+v2)-7 (VB+v2) (VB-V2) 1

3 87  3.(V/3-v2)  3(V3-V2)
o2 27 2.(22 +2V3+(V3)?

2-¢3 (2-93)7 (2-¥3)-(22+293+(V3)?)
_2(4+2V3+79)

25— (V3



Reescrita de fracoes com raizes

Produtos notaveis: » (a+b)-(a—b) = a% — b
—b)-(a+b)=2a - b2
> (a-b)-(ath)=a > (a—b). (£ +ab+ ) — & — b,

Como aplicar as fragoes?

.2 27 2.5+t 2(V5+1) V541
V-1 (V5-1)-7 (V5-1)-(v6+1) 5-1 — 2 °
CV8+V2  (VB+v2)-7 (VB+v2) (VB-V2) 1
3 37 T 3.(/3-V2 - 3(V3-+2)
2 2.7 2.(22 +2V3+(V3)?

"2 B (2-9) 7 (2-93)- 221293+ (33
_2(4+2V3+V9) _2(4+2V3+709)

25— (V3 5




Reescrita de fracoes com raizes

120
2 3
9v?2

" 22+ /5
, 2
V5 + /3
, 3
V5 — V2
1
V2 41

I




Reescrita de fragcdes com raizes

120
2

>

§|



Reescrita de fragcdes com raizes

120 120
V293 V2V3




Reescrita de fracoes com raizes

120 120 1207
V2¥3  Vav3  V2v3.?




Reescrita de fracoes com raizes

o120 120 1207 120-v2-V3S
V23 V2V3 V2v3.1 J2V3.-V2- V3




Reescrita de fracoes com raizes

o120 120 1207 120-v2-V35  120v2V243
V293 V2v3  V2v3-? V2y3.v2.V3 23




Reescrita de fracoes com raizes

o120 120 1207 120-v2-V35  120v2V243
Vo3 V2V3  V2Y3.7 J2¥3.v2.V3 23
= 20/2vV/243.




Reescrita de fracoes com raizes

o120 120 1207 120-v2-V35  120v2V243
V23 V23 V2v3.1 V2323 23

= 20/2vV/243.
>79\/§

2v/2+ /5




Reescrita de fracoes com raizes

o120 120 1207 120-v2-V35  120V2V243
V293 V2v3  V2v3-? V2y3.v2.V3 23
= 20v/2V/243.

92 9v2?
2v2+V5  (2vV2+/5) -7




Reescrita de fracoes com raizes

o120 120 1207 120-v2-V35  120V2V243
V293 V2v3  V2v3-? V2y3.v2.V3 23
= 20V/2V/243.

_ 92  9v2r  9v2-(2v2- V5
2v2+V5  (2V2+V5)-7  (2V2+5)-(2vV2 - V5)




Reescrita de fracoes com raizes

o120 120 1207 120-v2-V35  120V2V243
V293 V2v3  V2v3-? V2y3.v2.V3 23
= 20V/2V/243.

_ 92  9v2r  9v2-(2v2- V5
2v2+V5  (2V2+V5)-7  (2V2+5)-(2vV2 - V5)

_ 9vV2(2v2 - V/5)
B 8-5




Reescrita de fracoes com raizes

o120 120 1207 120-v2-V35  120V2V243
V293 V2v3  V2v3-? V2y3.v2.V3 23
= 20V/2V/243.

_ 92  9v2r  9v2-(2v2- V5
2v2+V5  (2V2+V5)-7  (2V2+5)-(2vV2 - V5)

_ 9v2(2v2 - V5) _3v3(2v3 V)
8-5




Reescrita de fracoes com raizes

o120 120 1207 120-v2-V35  120V2V243
V293 V2v3  V2v3-? V2y3.v2.V3 23
= 20V/2V/243.

_ 92  9v2r  9v2-(2v2- V5
2v2+V5  (2V2+V5)-7  (2V2+5)-(2vV2 - V5)

_ OVERVE V) 53212~ VB) ~ 12~ 3VTO.




Reescrita de fracoes com raizes

o120 120 1207 120-v2-V35  120V2V243
V293 V2v3  V2v3-? V2y3.v2.V3 23
= 20V/2V/243.

_ 92  9v2r  9v2-(2v2- V5
2v2+V5  (2V2+V5)-7  (2V2+5)-(2vV2 - V5)

_ OVERVE V) 53212~ VB) ~ 12~ 3VTO.

2
>7
V5 + V3




Reescrita de fracoes com raizes

o120 120 1207 120-v2-V35  120V2V243
V293 V2v3  V2v3-? V2y3.v2.V3 23
= 20V/2V/243.

_ 92  9v2r  9v2-(2v2- V5
2v2+V5  (2V2+V5)-7  (2V2+5)-(2vV2 - V5)

_ OVERVE V) 53212~ VB) ~ 12~ 3VTO.

2 2.7
T+ 93 (5t 93)-1




Reescrita de fracoes com raizes

o120 120 1207 120-v2-V35  120V2V243
Vi3 V2v3 V2v3.7 V2y3.v2.v3 2.8
= 20V/2V/243.

o9v2  9v2r 9v2-(2v2-5)
2v2+V5  (2V2+V5)-7  (2V2+5)-(2vV2 - V5)

_ OVERVE V) 53212~ VB) ~ 12~ 3VTO.

2 2.7 2-((V5)2 — V5V3+ (V3)?)

T 5+ 93 (Bt 3).7 (U5t ¥3)- (B2 — I5Y3 1 (332



Reescrita de fracoes com raizes

o120 120 1207 120-v2-V35  120V2V243
Vi3 V2v3 V2v3.7 V2y3.v2.v3 2.8
= 20V/2V/243.

o9v2  9v2r 9v2-(2v2-5)
2v2+V5  (2V2+V5)-7  (2V2+5)-(2vV2 - V5)

_ OVERVE V) 53212~ VB) ~ 12~ 3VTO.

2 2.7 2-((V5)2 — V5V3+ (V3)?)

T 5+ 93 (Bt 3).7 (U5t ¥3)- (B2 — I5Y3 1 (332
_ 2(V25 - Y15+ V9)
N 5+3




Reescrita de fracoes com raizes

o120 120 1207 120-v2-V35  120V2V243
Vi3 V2v3 V2v3.7 V2y3.v2.v3 2.8
= 20V/2V/243.

o9v2  9v2r 9v2-(2v2-5)
2v2+V5  (2V2+V5)-7  (2V2+5)-(2vV2 - V5)

_ OVERVE V) 53212~ VB) ~ 12~ 3VTO.

2 2.7 2-((V5)2 — V5V3+ (V3)?)

T 53 (B B)-7 (I5+3)- (V52— 953+ (J3))
_2(V25-V15+V9)  V25-V15+ 79
- 5+3 N 4 '
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3

B2
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3 3.7

T2 (5 92)-7




Reescrita de fracoes com raizes
3 3.7

T B2 (Y5— ).
3. ((VB)° + (V5)2¥2 + V/5(¥/2) + (V2)°)

(V5 V2)- (VB + (VBV2 + VB(V2) + (V2)%)
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3 3.7

T B2 (Y5— ).
3. ((VB)° + (V5)2¥2 + V/5(¥/2) + (V2)°)

(VB = V2) - ((V5)® + (VB)2V2 + VB(V2)? + (V2)?)
 3(¥/125 + /50 + v/20 + V/8)
B 5-2




Reescrita de fracoes com raizes
3 3.7

T B2 (V5 2)7
3. ((B)° + (V5)22 + V5(Y2)° + (2))
(V5 ¥2) - (95)° + (V592 + V5(V2) + (V2F)
_ S(V125+ V804 V201 V8) _ /75 /50 + /20 + .
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3 3.7

T B2 (V5 2)7
3. ((B)° + (V5)22 + V5(Y2)° + (2))
(V5 ¥2) - (95)° + (V592 + V5(V2) + (V2F)
_ S(V125+ V804 V201 V8) _ /75 /50 + /20 + .

3
VB - V2
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3 3.7
T B2 (V5-V2)7
3-((VB)* + (VB)?V2 + V/5(V2)* + (V2)*)
(VB —V2) - (VB)® + (V/5)2V2 + V/B(V2)? + (V2)?)
_ 3(V125+ VB0 + V20 +V8) ’ ’ .
= 5 5 = v/125 + v/50 + v/20 + V/8.
3 3.7

T VB-¥2 (V5-V2) 7
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3 3.7

T2 (5 92)-7
3. ((V5)® + (VB)2V2 + V/B(V2)? + (v2)%)

(V5 — ¥/2) - (VB) + (V5)2V/2 + /B(V2)2 + (V2)3)

~ 3(¥/125+ V/50 + v/20 + v/8)

- = /125 + v/50 + v/20 + v/8.
3 3.7 3. (V5+V2)

T2 (B-V2) 1 (V5-v2) (VB5+ )
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3 3.7

T2 (5 92)-7
3. ((V5)® + (VB)2V2 + V/B(V2)? + (v2)%)

(V5 — ¥/2) - (VB) + (V5)2V/2 + /B(V2)2 + (V2)3)

~ 3(¥/125+ V/50 + v/20 + v/8)

5 5 = V125 + v/50 + v20 + /8.
3 3.7 3-(V5+V2) ~ 3(V5+V2)

T VB-V2  (B5-V2) 1 (VB-2)-(¥5+v2)  B- 2
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3 3.7

T2 (5 92)-7
3. ((V5)® + (VB)2V2 + V/B(V2)? + (v2)%)

(V5 — ¥/2) - (VB) + (V5)2V/2 + /B(V2)2 + (V2)3)

~ 3(V125 + v/50 + v/20 + V/8)

- = /125 + v/50 + v/20 + v/8.

VE—-v2 (V5-V2)-7 (V5-V2)-(V5+V2) V5-V2
3(v5+V2) - (V5 +V2)
(V5 —V2)(v5 + V2)

3 3.7 3-(V5+V2) ~ 3(V5+V2)

>
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3 3.7

T2 (5 92)-7
3. ((V5)® + (VB)2V2 + V/B(V2)? + (v2)%)

(V5 — ¥/2) - (VB) + (V5)2V/2 + /B(V2)2 + (V2)3)

~ 3(V125 + v/50 + v/20 + V/8)

- = /125 + v/50 + v/20 + v/8.

VE-v2 (V5-V2)-7 (V5-V2) - (V5+V2) V52
3(V5+v2)- (VBE+v2)  3(VE+V2)(V5+V2)

(VE-v2)(vV5+v2) 5-2

3 3.7 3-(V5+V2) ~ 3(V5+V2)

>
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3 3.7

T Vs-V2 (V5- V2
3. ((V5)° + (V5)292 + /B(V2)? + (V2)°)

(V5 —¥2) - (V5)° + (VB)2 V2 + VB(V2) + (V2)?)

_ 3(¢/125 + /50 + 20 + /8)

5 o = /125 + v/50 + v/20 + /8.

VB-V2 (V5-V2).r (V5-V2) (VB+V2)  VE-V2
3(VE+v2) (V5+v2) 3(VB+V2)(V5+V2) -
(V5-V2)(VE+V2) 5_> = (VB+V2)(vB+V2).

3 3.7 3.(\4/§+3/§) _3(\4@+\4@)

>
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3 3.7
T B2 (V5-V2)7
3-((VB)* + (VB)?V2 + V/5(V2)* + (V2)*)
(VB —V2) - (VB)® + (V/5)2V2 + V/B(V2)? + (V2)?)
_ 3(V125+ VB0 + V20 +V8) ’ ’ .
= . = v/125 + v/50 + v/20 + V/8.
3 3.7 3-(V5+V2) ~ 3(V5+V2)

>

VE-v2 (VB-V2)-7 (V5-v2)-(V5+V2) V5-V2
C3(VB+V2) - (VB+V2) 3(VB+V2)VE+V2) e s
= VA WE VB 5 5 = (V5+V2)(V5+V2).

]
+1

>

N
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3 3.7

T2 (5 92)-7
3. ((V5)® + (VB)2V2 + V/B(V2)? + (v2)%)

(V5 — ¥/2) - (VB) + (V5)2V/2 + /B(V2)2 + (V2)3)

~ 3(¥/125+ V/50 + v/20 + v/8)

- = /125 + v/50 + v/20 + v/8.

V5-V2 (VB-V2)-7 (V5-V2)-(V5+V2)  V5-V2
_3(V5+V2) - (vVB+v2) _3(V5+V2)(v5 +v2)
(V5-v2)(VE+Vv2) 5-2

1 1.7

| 2 =

Ve+1  (V2+1).?

3 3.7 3-(V5+V2) ~ 3(V5+V2)

>

= (V5+V2)(V5+V2).
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3 3.7

T2 (5 92)-7
3. ((V5)® + (VB)2V2 + V/B(V2)? + (v2)%)

(VB — V2) - ((V5) + (V/5)2V2 + VB(V2)? + (V2)3)

~ 3(V125 + v/50 + v/20 + V/8)

- = /125 + v/50 + v/20 + v/8.

VB-V2 (VB-V2)-7 (VB-V2)-(VB+V2) VB-V2
_3(VB+V2)- (VB+V2)  3(V5+ V2)(V5+ V2)

- (V5-V2)(V5+v2) 5-2

1 1.7 1-(vV2-1)

| 2 = =

Vi1 (V2417 (Va+ 1) (Y2- 1)

3 3.7 3-(V5+V2) ~ 3(V5+V2)

>

= (V5+V2)(V5+V2).
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3 3.7
T B2 (V5-V2)7
3-((VB)* + (VB)?V2 + V/5(V2)* + (V2)*)
(VB —V2) - (VB)® + (V/5)2V2 + V/B(V2)? + (V2)?)
_ 3(V125+ VB0 + V20 +V8) ’ ’ .
= . = v/125 + v/50 + v/20 + V/8.
3 3.7 3-(V5+V2) ~ 3(V5+V2)

>

Vb—-v2 (V5-v2)-7 (VB-V2)-(VB+V2) VB-v2
C3(VB+V2)- (VB+V2) 3(VB+V2)(VE+V2) = 4

= VA WE VB 5 5 = (V5+V2)(V5+V2).
oot ter 1 (V2-1)

V2+1 (V2+1)7 (V2+1)-(V2-1)

v2—1 _

N
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3 3.7
T B2 (V5-V2)7
_ 3-((VB)* + (VB)?V2 + V/5(V2)* + (V2)*)
(VB —V2) - (VB)® + (V/5)2V2 + V/B(V2)? + (V2)?)
_ 3(V125+ V50 + V20 + V/8) ’ ’ ’
— " = /125 + /50 + v/20 + v/8.
3 3.7 B 3-(V5+V2) ~ 3(V5+V2)

VB-V2 (VB-V2)-7 (VB5-vV2)-(V5+v2) 5-V2

C3(VB+V2)- (VB+V2) 3(VB+V2)(VE+V2) = 4

= VA WE VB 5 5 = (V5+V2)(V5+V2).
1 1.7 1-(V2-1)

7 (V24 1)-(V2-1)
vV2—-1)-(V2+1)
—1)-(vV2+1)




Reescrita de fracoes com raizes
3 3.7

T 52 (V5-2)
_ 3-((V5)® + (V/5)2V2 + V/5(V2)* + (V2)°)
(VB = V2) - ((V5)® + (VB)2V2 + VB(V2)? + (V2)?)
_ 3(V125 + V/50 + V20 + V/8) _ Y7254 Y50+ Y30 4 VB,

5-2
o3 3.7 _ 3-(V5+V2) ~ 3(V5+V2)
VB-V2 (VB-V2)-7 (VB5-vV2)-(V5+v2) 5-V2
C3(VB+V2)- (VB+V2) 3(VB+V2)(VE+V2) = 4
=B vVABrvE) 5 5 = (V5+V2)(V5+v2).
1 1.7 1-(¥2-1)

7 (V24 1)-(V2-1)
V2—1)-(vV2+1) (V2-1)(v2+1)
—1)-(V2+1) 21
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3 3.7

T 52 (V5-2)
_ 3-((V5)® + (V/5)2V2 + V/5(V2)* + (V2)°)
(VB = V2) - ((V5)® + (VB)2V2 + VB(V2)? + (V2)?)
_ 3(V125 + V/50 + V20 + V/8) _ Y7254 Y50+ Y30 4 VB,

5-2
o3 3.7 _ 3-(V5+V2) ~ 3(V5+V2)
VB-V2 (VB-V2)-7 (VB5-vV2)-(V5+v2) 5-V2
C3(VB+V2)- (VB+V2) 3(VB+V2)(VE+V2) = 4
=B vVABrvE) 5 5 = (V5+V2)(V5+v2).
1 1.7 1-(¥2-1)

7 (V2+1)-(V2-1)
Va—1)-(V2+1)  (V2-1)(V2+1) 5
EETWN T 5 = (V2-1)(V2+1).
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2
T V23
o1
Va+V2+1
1
T VB+vV2- V6
 VATh-2
h
3x -3

T Vx+2-V3
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2

T 2- 3
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2 2

T V23 V2- e
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2 2

T Ve-v3 2-8

’
>—
V4 + 2 + 1
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2 2

T Ve-v3 2-8

1 1.7

T VA 21 (JAr 21y
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2 2

T Ve-v3 2-8

1 1.7 1-(V2-1)

T Vai211 (VAid241)7 (Vatrd241)-(Y2-1)
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2 2

T Ve-v3 2-8
1 1.7 1-(V2-1) V2 -1

T Var 21 (VA2 1) 7 (VA+v2+41)-(V2-1) 21



Reescrita de fracoes com raizes
2 2

T Ve-v3 2-8
1 1.7 1-(V2-1) V2 -1

T Var 21 (VA2 1) 7 (VA+v2+41)-(V2-1) 21
=vV2-1.



Reescrita de fracoes com raizes

o2 2
V2-v3 V29

N 1 B 1.7 B 1-(V2-1) V2 -1
Va+Ve+1 (Va+v2+1).1 (VA+V2+1) (V2a-1) 2-1
=v2-1.

1
T V3+v2— 6
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o2 2
V2-v3 V29

N 1 B 1.7 B 1-(V2-1) V2 -1
Va+Ve+1 (Va+v2+1).1 (VA+V2+1) (V2a-1) 2-1
=v2-1.

1 1.7
T VB+v2—v6  (V3+v2—/6)-7
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o2 2
V2-v3 V29

N 1 B 1.7 B 1-(V2-1) V2 -1
Va+Ve+1 (Va+v2+1).1 (VA+V2+1) (V2a-1) 2-1
=v2-1.

1 1.7

T VB+v2—v6  (V3+v2—/6)-7
1-(V3+v2+6)

(V3+v2—/6) - (V3+ 2+ /6)
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o2 2
V2-v3 V2-39

N 1 B 1.7 B 1-(V2-1) V2 -1
Va+Ve+1 (Va+v2+1).1 (VA+V2+1) (V2a-1) 2-1
=v2-1.

1 1.2
T VBiv2-v6  (VB+v2-B)-?
1-(V3+v2+6) _ V3+V2+ V6

(V3+v2-8)-(VB+v2+v8)  (V3+ V2R — (Vo)




Reescrita de fracoes com raizes
2 2

" V2-v3 2-R

N 1 B 1.7 B 1-(V2-1) V2 -1
Va+Ve+1 (Va+v2+1).1 (VA+V2+1) (V2a-1) 2-1
=v2-1.

1 1.7
V3+v2-v6  (V3+v2-16):?

_ 1-(V3+v2+6) _ V3+V2+ V6
(V3+Vv2-6) (VB+v2+V6) (VB+v2)2—(V6)?
_V3+v2+ V6

2v6 — 1
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o2 2
V2-v3 V2-39

N 1 B 1.7 B 1-(V2-1) V2 -1
Va+Ve+1 (Va+v2+1).1 (VA+V2+1) (V2a-1) 2-1
=v2-1.

1 1.7
V3+v2-v6  (V3+v2-6) 7

1-(V3+v2+6) _ V3+V2+ V6
(V3+Vv2-6) (VB+v2+V6) (VB+v2)2—(V6)?
_VB+V2+VE  (VB+V2+V6) -7

26— 1 (2v6—1)-7
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o2 2
V2-v3 V2-39

N 1 B 1.7 B 1-(V2-1) V2 -1
Va+Ve+1 (Va+v2+1).1 (VA+V2+1) (V2a-1) 2-1
=v2-1.

1 1.7
V3+v2-v6  (V3+V2-V6)-?

1-(V3+v2+6) _ V3+V2+ V6
(V3+Vv2-6) (VB+v2+V6) (VB+v2)2—(V6)?
CVB+V2+VE  (VB+V2+16)- 7 (V3+V2+VE)(2V6+1)

2v6 — 1 (2v6—1)-7 (2v6 —1)-(2v6 + 1)
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o2 2
V2-v3 V2-39

N 1 B 1.7 B 1-(V2-1) V2 -1
Va+Ve+1 (Va+v2+1).1 (VA+V2+1) (V2a-1) 2-1
=v2-1.

1 1.7
V3+v2-v6  (V3+V2-16)-?
1-(V3+v2+6) _ V3+V2+ V6
(V3+Vv2-6) (VB+v2+V6) (VB+v2)2—(V6)?
CVB+V2+VE  (VB+V2+16)- 7 (V3+V2+VE)(2V6+1)
o2v6-1 (2v6-1)-7 (2v6-1)-(2V6+1)
(V3+v2+V6)(2V6 +1)
23
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o2 2
V2-v3 V2-39

N 1 B 1.7 B 1-(V2-1) V2 -1
Va+Ve+1 (Va+v2+1).1 (VA+V2+1) (V2a-1) 2-1
=v2-1.

1 1.7
V3+v2-v6  (V3+V2-16)-?

1-(V3+v2+6) _ V3+V2+ V6
(V3+Vv2-6) (VB+v2+V6) (VB+v2)2—(V6)?
CVB+V2+VE  (VB+V2+16)- 7 (V3+V2+VE)(2V6+1)
o2v6-1 (2v6-1)-7 (2v6-1)-(2V6+1)
(V8+v2+VE)(2v6+1) 7v2+5/3+V6+12

23 23 '
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_VAth-2 (VA+h-2).7
h h.?
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_VA+h-2 (VA+h-2)-? (VA+h-2)-(VA+h+2)

h h-? h-(V4+h+2)
4+h—4

h(v4 + h+2)




Reescrita de fracoes com raizes

_VA+h-2 (VA+h-2)-? (VA+h-2)-(VA+h+2)

h h-? h-(V4+h+2)
4+h—4 h

h(VEd+h+2) h(VA+h+2)
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_VA+h-2 (VA+h-2)-? (VA+h-2)-(VA+h+2)

h h-? h-(V4+h+2)
4+h—4 h 1

h(Va&+h+2) h(Va&+h+2) Vath+2
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 VAth-2  (VATh-2)-7  (VA+h-2)-(VATh+2)

h B h-? B h-(V4+h+2)
4+h-4 h 1

hvVa+h+2) h(Va+h+2) a+h+2

3x -3
T Vx+2-V3
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_VA+h-2 (VA+h-2)-? (VA+h-2)-(VA+h+2)

h h-? h-(V4+h+2)
4+h—4 h 1

h(Va&+h+2) h(Va&+h+2) Vath+2

. 3x-3  (3x-3)-7
VX+2-vV3 (Vx+2-+3)-7
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_VA+h-2 (VA+h-2)-? (VA+h-2)-(VA+h+2)

h h-? h-(V4+h+2)
4+h—4 h 1

hvVa+h+2) h(Va+h+2) a+h+2

3x -3 (Bx-3)-7  (B3x-3)-(VX+2+3)

T VxT2- V3 (Wxi2-v3) 7 (Yx12-3) (Vxi2+3)
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_VA+h-2 (VA+h-2)-? (VA+h-2)-(VA+h+2)

h h-? h-(V4+h+2)
4+h—4 h 1

hvVa+h+2) h(Va+h+2) a+h+2

3x -3 (Bx-3)-7  (B3x-3)-(VX+2+3)

T VxT2- V3 (Wxi2-v3) 7 (Yx12-3) (Vxi2+3)
(3x — 3)(VXx +2+3)
X+2-3




Reescrita de fracoes com raizes

_VA+h-2 (VA+h-2)-? (VA+h-2)-(VA+h+2)

h h-? h-(V4+h+2)
4+h—4 h 1

hvVa+h+2) h(Va+h+2) a+h+2

3x -3 (Bx-3)-7  (B3x-3)-(VX+2+3)

T UXT2-vV3 (Vxi2-v3)7 (Vx+2-+3) (Vxir2+v3)
_ (Bx=3)(Vx+2+V3) _ (3x-3)(Vx+2+V3)

X+2-3 X —1
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_VA+h-2 (VA+h-2)-? (VA+h-2)-(VA+h+2)

h h-? h-(V4+h+2)
4+h—4 h 1

h(Va&+h+2) h(Va&+h+2) Vath+2

o 3-8  (3x-3)-7  (3x-3)-(Vx+2+V93)
VX+2-vV3  (Vx+2-v3):7  (Vx+2-3) (Vx+2+3)
(Bx —3)(Vx+2+v3)  (Bx-3)(Vx+2+3)
— =3(Vx+2+V3).

X+2-3 X
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